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Zadania 1. série letnej casti KMS 2012/2013
Kategoria ALFA

Uloha ¢&.1:
Najdite vSetky moznosti pre 21 po sebe iducich ¢isel, z ktorych je aspon 8 prvocisel.

Uloha &. 2:
N4&jdite prvocislo p, pre ktoré plati, ze 2013p + 1 je druhou mocninou nejakého prirodzeného ¢isla.

Uloha &. 3:
Realne cisla a, b spiﬁajﬁ vztah a — b > 2. Dokazte, Ze a* + b* > 2.

Uloha ¢&. 4:
Z kazdého vrcholu konvexného mnohostena vychadzaja presne tri hrany, z ktorych aspon dve st rovnako dlhé.
Dokazte, ze dany mnohosten méa tri hrany rovnakej dlzky.

Uloha ¢&. 5:

Kubo s Mojom si zvyknu kratit ¢as nasledovnou hrou. Kubo hodi dvomi hracimi kockami, séita body, ktoré mu
na nich padli a tento stdet oznaci a. Ak je a vicsie ako devit, tak znovu hodi dvomi kockami a stdet bodov, ktoré
mu padli oznaci b. Ak a je mensie ako desaft, tak hodi dvanaststenom a pocet bodov, ktoré mu padli oznaci b. Svoje
vysledné skdre vypocita ako stcet a + b. Mojo na zadiatku hodi dvanéststenom (ma dvanast stien, na ktorych st
¢isla od jeden do dvanést) a pocéet bodov, ktoré mu padli oznaéi a. ZvySok jeho hry je rovnaky ako Kubov. Vyhrava
ten, koho vysledné skére je vicsie!. Rozhodnite, kto z nich vyhrava astejsie. Svoje rozhodnutie zddvodnite.

Uloha ¢&. 6:
Dominik Zlty mal vypoéitat priklad X - Y/Z, kde X je dvojciferné ¢islo, Y je trojciferné ¢islo a Z trojciferné
¢éislo s éislicou 2 na mieste jednotiek. Vysledkom prikladu malo byt prirodzené ¢islo. Dominik ale prehliadol bodku

Dominik podéitat?

Uloha ¢&.7:
Dokazte, ze pre kazdé iracionalne ¢islo a existuju iracionélne ¢isla b, ¢ také, ze Cisla a+b a ac st racionalne, a zaroven
Cisla a + ¢ a ab st iracionélne.

Kategoria BETA
Ulohy ¢éislo 5, 6, 7 st rovnaké ako v kategérii ALFA.

Uloha ¢&. 8:
Vieme ulozit ¢isla 1 az 100 do $tvoréekovej siete 10 x 10 tak, aby v Tubovolnom T-¢ku, zlozenom zo $tyroch policok,
bol stcet ¢isel parny? T-¢ko moze byt aj otocené.

Uloha &.9:
Mame kladné celé &isla a,b. Posledn4 cifra vyrazu a? + ab + b? je 0. Ukazte, Ze aj predposledna cifra musi byt 0.

Uloha ¢&.10:
Kuna, ako iste viete, je svetozndma Sportovkytia, ktora sa preslavila hlavne poskakovanim po c¢islach. Najnovsie
trénuje svoje zostavy poskakovania na spartakiddu. Spravna zostava musi spliiat:

e kuna na zaciatku zostavy sedi na racionalnom cisle,
e ak sa nachadza na ¢isle a, tak nabudice sko¢i na ¢islo 2a? — 1,
e aspon raz sa objavi na ¢isle, na ktorom uz pocas zostavy bola.

Aké zostavy méa kuna v repertodri?

1Ak maju rovnaké vysledné skére, tak je remiza a nevyhrava ani jeden.
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Uloha ¢.11:

Edo si vyznagcil na tabuli & réznych bodov. O k vieme, Ze je to prirodzené ¢islo, ktoré je rovné nanajvys 2013. Edo
si z geometrie pamiita, Ze lubovolné dva rézne body uréuji priamku. Kolko roznych priamok moze urcovat Edova
mnozina bodov?

Odportcand literatiira

Nielen za¢inajticim riesitelom odporucame prestudovat si nasledujtice knihy o rieSeni matematickych problémov:
Hecht, T. — Sklenarikova, Z.: Metddy riesenia matematickych tloh

Larson, L. C.: Met6dy rieSenia matematickych problémov. ALFA, Bratislava, 1990.

Zoznam dalsej odporicanej literatury (aj pre pokrocilych riesitelov), ¢ informaécie o jej zapozi¢ani z nasej kniznice
najdete na internete na adrese kms.sk/kniznica.

Férum o prikladoch

Pre nedockavcov funguje na stranke KMS diskusné férum o prikladoch z KMS. Néjdete ho na adrese kms . sk/forum
a moZete na 1iom hned po termine danej série zac¢at diskutovat o vasom najoblibenejSom alebo najmenej obltibenom
priklade, pripadne zverejnit svoje rieSenie pre ostatnjch rieSitelov.

Kategéria ALFA, BETA: Termin odoslania rieSeni je 25. februar 2013 (pre zahrani¢ie 22. februar 2013).

Nasa adresa: KMS, OATC KAGDM, FMFI UK, Mlynské dolina, 842 48 Bratislava. kms . sk
Projekt ¢. LPP-0103-09 je rieseny s finanénou podporou Agentiry na podporu vyskumu a vyvoja.



